1 Preuves A Connaitre (PAC)

1.1 Chapitre 1

1.1.1 Les identités structurales usuelles.
e Soit ZyetZy des nombres complexes, alors on a les égalités:
I\ +Zy=71+ 27y
21 X Zy = 71 X 72
|Zl X ZQ‘ = ‘Zl| X |Z2‘

e Demonstrations:
Z1 =a -+ b
ZQ = CL/ + Zb/
— W+ Za=71+ 7y

Zi+Zy=a+ib+d +il =a+d —i(b+V)

or
I+ Zo=a+ib+d +ibl =a+d —i(b+V)
donc: -
L1+ Lo =21+ Zy
~ 1 Zy =7\ Zy:
Z1Zy = (a+1ib)(a' +ib') = ad’ — bV +i(ab' + a'b)
leg = aa’ — bb, — i(ab' + a’b)
or
7y Zy = (a —ib)(a' — ib') = aa’ — bb' — i(ab/ + a'b)
donc:
L1y = L1 Ly
— | 212s| = | 21| | Z,] :

lea—|—ib, ZQZCL/+ib/
7175 = (a+ib)(a' 4+ ib') = ad’ — b’ + i(ab + a'b)
|Z1Z5|* = (aa’ — bb)? + (ab' + a'b)?



— Développer séparément :
‘Zl|2:a2+b2, ‘ZQ|2:CI,/2—|—Z)I2

Produit :
|Zl‘2 |ZZ‘2 — (a2 4+ b2>(a/2 + b/2)
Egalité d’identité algébrique :
(aa’ — bb')* 4 (ab + a'b)? = (a® + b*)(a” + 1'%
Donc :
|Z1 25 = | 217 | Zs)
| Z1Zs| = | Z1] | Zo]

1.1.2 Solutions d’un polynéme du second degré

e Soit 71, Zy € C des solutions d’un polynome de degré 2 telles que:

a(z—2)) (2 —Zy) =az* +bz+c
on cherche a vérifier que Z; et Z» sont solutions de az? + bz + ¢

e Demonstration:

7, = —b+9
2a
—b—9
Z p—
2 2a

Avec 02 = A et A = b? — dac
On obtient donc avec le membre de gauche:

S [y

B > —b—5+—b+5 +b2—52
I 2a 2a 4a?

or 62 = A = b — dac

=laz’ + bz +c

b2 — b2+ 4ac)

=a z2+zé+
N a 4a?

Qui correspond au membre de droite donc a une equation de degré 2.



	Preuves A Connaitre (PAC)
	Chapitre 1
	Les identités structurales usuelles.
	Solutions d'un polynôme du second degré



